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 แบบฝึกทักษะ กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 3  
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การใช้แบบฝึกทักษะกลุม่สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เรื่อง พาราโบลา 

ผู้เรียนปฏิบัติกิจกรรมตามล าดับ ในแบบฝึกทักษะ  ดังนี ้
1.  ท าแบบทดสอบก่อนเรียน 
2.  ศึกษาใบความรู้ 
3.  ท าแบบฝึกทักษะ 
4.  ท าแบบทดสอบหลังเรียน 
5.  ตรวจสอบผลการท าแบบฝึกทักษะและแบบทดสอบจากเฉลย 
6.  เกณฑ์การผ่านกิจกรรมในแต่ละเร่ือง ผู้เรียนต้องท าแบบทดสอบ 
    ได้ร้อยละ 80  ขึ้นไป 
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  ผลการเรียนรู้ 

  จุดประสงค์การเรียนรู้ 

  มาตรฐานการเรียนรู้ 

  มาตรฐานการเรียนรู้ / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 

 

 

 

ค 4.1  :   อธิบายและวิเคราะห์แบบรูป  ความสัมพันธ์และฟังก์ชันต่าง ๆ  ได้ 
ค 4.2  :   ใช้นิพจน์  สมการ อสมการ และแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์อื่น ๆ  แทน 

                           สถานการณ์ต่าง ๆตลอดจนแปลความหมาย  และน าไปใช้แก้ปัญหาได้         
 

                
 

              1.   เขียนกราฟพาราโบลาจากสมการท่ีก าหนดให้ได้ 
              2.   บอกลักษณะและส่วนประกอบของกราฟพาราโบลาได้ 
 
   
 

        

1. เขียนกราฟ  และหาจุดตัดกราฟพาราโบลาด้วยเส้นตรง  y = ax + b   
2.   มีความมุ่งมั่น ตั้งใจเรียน และท างานกลุ่มร่วมกับผู้อื่นได้ 
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เรื่อง... จุดตดัพาราโบลาด้วยเส้นตรง  y = ax + b  เมื่อ  a = 0  
จุดประสงค์การเรียนรู้ :  เขียนกราฟ  และหาจดุตัดกราฟพาราโบลา  
                                        ด้วยเส้นตรง  y = ax + b  เมื่อ  a =  0 
ค าชี้แจง :   ศึกษาใบความรู้แล้วท าแบบฝึกทักษะ ชุดที ่1 - 2 
   

 สมการกราฟเส้นตรง   y  =  ax + b   เมื่อ  a =  0   จะได้   y  =  b    
ถ้า  b = 0  เส้นกราฟจะอยู่บนแกน  x  หรือเส้นแกน  x  
ถ้า  b  ≠ 0  เส้นกราฟจะขนานกับแกน  x   
 สมการพาราโบลา   y  =  ax2 กราฟจะสัมผัสแกน x  ท่ีจุด (0, 0) 
 สมการพาราโบลา   y  =  a(x - h)2  กราฟจะตัดแกน   x  ท่ีจุด (h, 0) 
            สมการพาราโบลา   y  =  ax2+ k  และ  y  =  a(x - h)2+ k  กราฟจะตัด 
แกน  x   เมื่อ  a   และ  k   มีเครื่องหมายต่างกัน   

    
 
 
ให้นักเรียนพิจารณาสมการจากตัวอย่าง 
 ตัวอย่างที ่ 1   จงหาจุดตัดของกราฟบนแกน  x  จากสมการต่อไปนี้ 
                       1)  y = 3(x – 1)2 – 3        2)  y  =  4 + 2x – 2x2         3)  y = -2(x +3)2 – 5     
วิธีท า      แนวคิด  จุดท่ีกราฟตัดแกน  x  คือ จุดที่ค่าของ  y = 0  
               1)                        y   =   3(x – 1)2 – 3   
                                          0    =   3(x – 1)2 – 3   
                      3(x – 1)2 – 3    =   0 
                     (x – 1)2   =    1 
                                (x – 1)     =    ± 1 

ใบความรู้ที่ 1 

  จุดตัดพาราโบลาดว้ยเส้นตรง  y = ax + b เมื่อ  a =  0   
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พาราโบลา 
                         
           x – 1   =    1                     และ        x –1    =    -1                               
                x    =    2                                         x    =    0 
  จุดท่ีกราฟตัดแกน  x  คือ จุด  (2, 0) และ (0, 0) 

          2)         y    =   4 + 2x – 2x2    
                       0   =   4 + 2x – 2x2   

                       – 2x2 + 2x + 4     =   0 
        x2 -  x - 2      =   0 
  (x – 2)(x + 1)     =   0 
                         จะได้            x   =   2   และ  -1 

 จุดท่ีกราฟตัดแกน  x  คือ จุด  (2, 0) และ (-1, 0) 

                3)          y    =   -2(x +3)2 – 5     
                                     0    =    -2(x +3)2 – 5     

                          (x +3)2    =    -
2

5  

จะได้ว่าสมการนี้ไม่เป็นจริง  แสดงว่า  กราฟไม่ตัดแกน  x 

ตัวอย่างที่  2   จงหาจุดตัดของพาราโบลา  y = 3x2- 6x + 1  กับส้นตรง  y  =  1                        
วิธีท า      แนวคิด  จุดท่ีกราฟตัดกับเส้นตรง  y  =  1  คือ จุดที่ค่าของ  y = 1 
                        y    =   3x2- 6x + 1   
                                              1   =  3x2- 6x + 1 
                                  3x2- 6x     =   0 
                       3x(x - 2)   =   0 
             จะได้    x  = 0   และ  x  = 2  
        จุดท่ีกราฟตัดกับเส้นตรง  y  =  1  คือ จุด (0, 1)  และ (2, 1) 

 
 
 

y 
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พาราโบลา 
 
ตัวอย่างที่  3  จงหาจุดตัดของพาราโบลา  y  =  -2(x+3)2+1  กับส้นตรง  y  =  -7                        
วิธีท า      แนวคิด  จุดท่ีกราฟตัดกับเส้นตรง  y  =  -7  คือ จุดที่ค่าของ  y = -7 
                       y    =    -2(x+3)2+1   
                                  -7    =    -2(x+3)2+1   
                      2(x2+6x +9) - 1   =  7 
                               x2+ 6x + 9   =  4 
             x2+ 6x + 5  =  0 
                           (x + 5)(x + 1)   =  0 
            จะได ้   x  = -5   และ  x  = -1  
        จุดท่ีกราฟตัดกับเส้นตรง  y  =  -7  คือ จุด   (-5, -7)   และ   (-1, -7) 

สรุป   จุดตัดพาราโบลาด้วยเส้นตรง  y = ax + b  เมื่อ  a =  0  จะได้   y  =  b 
           ถ้า  b  = 0  จุดตัดคือ (x1, 0) และ  (x2, 0) 
           ถ้า  b  ≠ 0   จุดตัดคือ (x1, b) และ  (x2, b)  
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แบบฝึกทักษะชุดท่ี 1 
 

 
 
เรื่อง... จุดตัดพาราโบลาด้วยเส้นตรง   y = ax + b   เมื่อ  a = 0 
ค าชีแ้จง :  จงแสดงวิธกีารหาจุดตัด 

 
จงหาจุดตัด 

1. กราฟของสมการ  y = x2   จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด  
.……………………………………………………………………… 

      ………………………………………………………………………. 
2. กราฟของสมการ  y = 2x2 + 1  จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด 

.……………………………………………………………………… 
      ………………………………………………………………………. 

3. กราฟของสมการ  y = 3 - 
3

1 x2 จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด 

.……………………………………………………………………… 
      ………………………………………………………………………. 
4.   กราฟของสมการ  y = 8 – 2x - x2  จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด 

.……………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………….     
.……………………………………………………………………… 

           ………………………………………………………………………..  
           ……………………………………………………………………….        
           ………………………………………………………………………..  
           ……………………………………………………………………….        

     ……………………………………………………………………….. 
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5.  กราฟของสมการ  y = x2+ 5x + 4  จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด 

.……………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………….     
.……………………………………………………………………… 

           ………………………………………………………………………..  
           ……………………………………………………………………….        
 

6. กราฟของสมการ  y = (x – 2)2+ 3  จะตัดกับเส้นตรง  y  =  4   ท่ีจุดใด 
.……………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………….     
.……………………………………………………………………… 

           ………………………………………………………………………..  
           ……………………………………………………………………….        

      ……………………………………………………………………… 
7. กราฟของสมการ  y  =  -2x2- 4x - 5 จะตัดกับเส้นตรง  y  =  -11   ท่ีจุดใด 

.……………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………….     
.……………………………………………………………………… 

           ………………………………………………………………………..  
           ……………………………………………………………………….        

      ……………………………………………………………………… 
            ……………………………………………………………………… 
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พาราโบลา 

แบบฝึกทักษะชุดท่ี 2 
 

 
 

เรื่อง... จุดตดัพาราโบลาด้วยเส้นตรง y = ax + b  เมื่อ  a = 0 
ค าชี้แจง : ให้แต่ละกลุม่ ช่วยกันเขียนกราฟจากสมการต่างๆ แล้ว    
                  หาจุดตัดแกน  x  (y = 0) หรือเส้นตรง  y = b 

  
1)   y  =  x2+4x - 5  จงหาจุดตัดแกน  x    
     หาแกนสมมาตร           x   =  

a

b

2
    

                                      =  ………. 
                                       =  ………. 
   แทนค่า x =  -2 ในสมการ y  =  x2+4x - 5 
   จะได ้  y  =  …………………….. 
                   =  -9 
     จุดต่ าสุดของกราฟคือ (......,……) 
                    หาจดุต่างๆบนกราฟ 
หาจุดตัดแกน  x   (y = 0) 
จากสมการ    y  =  x2+4x - 5     
                        0   =  x2+ 4x - 5 
  (x+ 5)(x – 1)   =  0     
      จะได ้      x   = ……..  และ  x   = ………. 
 จุดตัดแกน  x  คือ (…., 0) และ (….., 0) 
 

 
 

x -4 -3 -2 -1 0 

y=  x2+2x - 5       

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

2 

-2 

-4 

0 2 4 -2 -4 x 

y  = x2+4x- 5 
 

-6 

-8 
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พาราโบลา 
2)   y  =  -35 + 12x - x2    จงหาจุดตัดแกน  x   
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 ………………………………………………………………….    
               

 
3)   y  = -2x2- 4x- 5   จงหาจุดตัดเส้นตรง   y  =  -5 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
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4)   y  =  x2- 4x+7   จงหาจุดตัดเส้นตรง  y  =  3    
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
           
          

 
 
 
 
5)   y  =  -x2- 6x – 8    จงหาจุดตัดแกน  x 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
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เรื่อง... จุดตดัพาราโบลาด้วยเส้นตรง y = ax + b  เมื่อ  a   0  
จุดประสงค์การเรียนรู ้:  เขียนกราฟ  และหาจดุตัดกราฟพาราโบลา  
                                        ด้วยเส้นตรง  y = ax + b   เมื่อ  a   0   
ค าชี้แจง :  ศึกษาใบความรู้แล้วท าแบบฝึกทักษะชุดที ่3 - 4  

    

 กราฟพาราโบลา   y  =  ax2+ bx + c  และกราฟเส้นตรง   y  =  ax + b   เมื่อ  a   0  
จะมีความสัมพันธ์กันเมื่อ  a, b  และ  c   เป็นค่าคงตัวท่ีไม่เท่ากับ  0   จุดตัดกันของ
พาราโบลาและเส้นตรงจะเป็นจุดท่ีค่าของตัวแปร  x, y  ของพาราโบลาและเส้นตรงมีค่า
ตรงกัน 

    
 
 
ให้นักเรียนพิจารณาสมการจากตัวอย่าง 
 ตัวอย่างที ่ 1   จงเขียนกราฟของพาราโบลา  y  =  x2  และกราฟของเส้นตรง 
                        y  =  x + 2  ซึ่งกราฟทั้งสองจะตัดกันท่ีจุดใด                        
วิธีท า      แนวคิด  จุดท่ีกราฟตัดกันคือจุดท่ีค่าของตัวแปร  x, y  ของพาราโบลา 
                และเส้นตรงมีคา่ตรงกัน 

 

 

 

ค่าของ  x = -1  ค่าของ  y = 1  ตรงกัน และค่า  x = 2 ค่าของ  y = 4  ตรงกัน 
พิจารณากราฟ 
 

x -2 -1 0 1 2 
       y  =  x + 2   0 1 2 3 4 

y  =  x2   4 1 0 1 4 

  จุดตัดพาราโบลาด้วยเส้นตรง  y = ax + b เมื่อ  a   0 

  ใบความรู้ที่ 2 
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พาราโบลา 
 
 
 
 
 
 
 
 

 จุดที่กราฟตดักัน  คือ จุด (2, 4) และ (-1, 1)  

สรุป   จุดตัดพาราโบลาด้วยเส้นตรง  y = ax + b  เมื่อ  a   0 
           จดุที่กราฟตัดกนัคือจุดที่ค่าของตัวแปร  x, y  ของพาราโบลาและเส้นตรง 
            มีค่าตรงกัน 
 
 
 
 
 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

2 

0 4 -2 -4 x 

y  = x2 
 

2 

4 

y 

y  = x+2 
 

(2, 4) 

(-1, 1) 

6 

8 

10 



 

 

 

พาราโบลา 
แบบฝึกทักษะชุดท่ี 3  

 

เรื่อง... จุดตัดพาราโบลาด้วยเส้นตรง y = ax + b  เมื่อ  a  0 
ค าชี้แจง :  เติมตัวเลขในช่องว่างจากตารางแลว้หาจุดตัด 

1. กราฟของสมการ  y = x2- 3  และเส้นตรง  y  =  x + 3  ตัดกันท่ีจุดใด  

x -3 -2 -1 0 1 2 3 

y  =  x2- 3        

y  =  x + 3          

 กราฟจะตัดกันท่ีจุด............................................................................ 

2. กราฟของสมการ  y  =  (x+ 3)2 และเส้นตรง  y  =  x + 5  ตัดกันท่ีจุดใด  

x -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 

  y  =  (x+ 3)2        

y  =  x + 5          

 กราฟจะตัดกันท่ีจุด............................................................................ 

3.  กราฟของสมการ  y  =  -(x – 3)2- 2  และเส้นตรง  y  =  x - 4  ตัดกันท่ีจุดใด  

x 0 1 2 3 4 5 6 

y  =  -(x – 3)2- 2        

     y  =  x - 4          

 กราฟจะตัดกันท่ีจุด............................................................................ 

11 



 

 

 

พาราโบลา 
 

4.  กราฟของสมการ  y = x2- 6x + 5 และเส้นตรง  y  = 2x - 10   ตัดกนัที่จุดใด  

x 0 1 2 3 4 5 6 

y  =  x2- 6x + 5        

      y  =  2x - 10           

 กราฟจะตดักันที่จุด............................................................................ 

5.  กราฟของสมการ  y = -2x2+4x + 3  และเส้นตรง  y  = -2x + 3  ตัดกันท่ีจุดใด  

x -2 -1 0 1 2 3 4 

 y  =  -2x2+4x + 3          

     y  =  -2x + 3          

 กราฟจะตัดกันท่ีจุด............................................................................ 
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พาราโบลา 

แบบฝึกทักษะชุดท่ี 4 
 
 
 

เรื่อง... จุดตดัพาราโบลาด้วยเส้นตรง  y = ax + b  เมื่อ  a  0 
ค าชี้แจง :  1.  ให้แต่ละกลุ่มช่วยกันเขียนกราฟจากสมการในแบบฝึกทักษะชดุที่ 3    
                 2.  หาจดุตัดของกราฟพาราโบลา ดว้ยเส้นตรง  y = ax + b  เมื่อ  a   0 
 

 

1)   กราฟของสมการ  y = x2-3  และเส้นตรง  y  =  x + 3  ตัดกันท่ีจุดใด 

      
 
        
   

กราฟจะตัดกันที่จุด                  และจุด 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x -3 -2 -1 0 1 2 3 

y  =  x2 - 3        

    y  =  x + 3        2 

8 

y  = x2-2x-3 
 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

0 

2 

-2 

-2 

-4 X 

6 

y 

4 

8 

2 4 

. 

. 

y  = x2-3 
 y  = x+3 

 

(-2, 1) 

(…..,..…) 

)1)  c] 

(…..,..…) 

)1)  c] 
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พาราโบลา 
 

2. กราฟของสมการ  y  =  (x+ 3)2 และเส้นตรง  y  =  x + 5  ตัดกันท่ีจุดใด  

 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
        

 
 
 
3.  กราฟของสมการ  y  =  - (x – 3)2- 2  และเส้นตรง  y  =  x - 4  ตัดกันท่ีจุดใด 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
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พาราโบลา 
 

4. กราฟของสมการ  y  =  x2- 6x + 5 และเส้นตรง  y  =  2x - 10   ตัดกันท่ีจุดใด  

 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
           
          

 

5.  กราฟของสมการ  y  =  -2x2+4x + 3   และเส้นตรง  y  =  -2x + 3  ตัดกันท่ีจุดใด  
 

 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 …………………………………………………………………. 
 
           

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

15 



 

 

 

พาราโบลา 
           

เรื่อง...จุดตัดพาราโบลาด้วยเส้นตรง  y = ax + b 

 
  

1.  จากสมการ  y  =  x2+ x – 6   ถ้า  y  =  0 
      แล้ว  x  มีค่าเท่าใด 

ก. 2  และ  3 
ข. 2  และ  -3 
ค. -2  และ  3 
ง. -2  และ  -3 

2. จากโจทย์ข้อ 1. กราฟจะตัดแกน  x  ท่ีจุดใด 
ก. (2, 0) และ  (3, 0) 
ข. (-2, 0) และ  (3, 0) 
ค. (2, 0) และ  (-3, 0) 
ง. (-2, 0) และ  (-3, 0) 

3. กราฟพาราโบลา  y  = 2x2- 8x - 10  จะตัด 
    แกน  x  ท่ีจุดใด 

ก. (1, 0)  และ  (5, 0) 
ข. (1, 0)  และ  (-5, 0) 
ค. (-1, 0)  และ  (5, 0) 
ง. กราฟไม่ตัดแกน  x    

 
 
 
 
 
 

4. กราฟพาราโบลา  y  =  2x2+ 3  จะตัด 
    แกน  x  ท่ีจุดใด 

ก. (2, 0)  และ  (3, 0) 
ข. (-2, 0)  และ  (3, 0) 
ค. (2, 0)  และ  (-3, 0) 
ง. กราฟไม่ตัดแกน  x    

5. กราฟ y  =  -x2+ 2x + 3   จะตัดแกน  x  ท่ี 
    จุดใด 

ก. (1, 0)  และ  (3, 0) 
ข. (1, 0)  และ  (-3, 0) 
ค. (-1, 0)  และ  (3, 0) 
ง. กราฟไม่ตัดแกน  x    

6. กราฟ y  = -2x2- 4x – 5  จะตัดกับเส้นตรง 
    y  = -11  ท่ีจุดใด   

ก. (1, -11) และ  (-3, -11) 
ข. (-1, -11) และ (-3, -11) 
ค. (-1, -11) และ  (3, -11) 
ง. (1, -11) และ  (3, -11) 

 
                 
 
 
 

ค าช้ีแจง    วงกลมล้อมรอบตัวอักษร   ก  ข  ค  ง   ทีถู่กท่ีสุดเพียงค าตอบเดียว 
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พาราโบลา 

7. กราฟพาราโบลาจะตัดเส้นตรง  y  =  ax+ b 
    เมื่อ   a = 0  และ b  0  ที่จุดใด 
                 ก.  (x1, 0)  และ  (x2, 0)   
                 ข.  (x1, b)  และ  (x2, b)   
                 ค.  (0, 0)  และ  (k, 0)   
                 ง.  กราฟจะไมต่ัดกัน 
8. กราฟข้อใดตัดกับเส้นตรง  y = -1 ได้ถูกต้อง  

 
            ก. 

 

 

           ข.     

 

 

           ค.    

     
           
           ง. 

            
  

ค ำชี้แจง ใช้ภาพข้างล่างนีต้อบค าถามข้อ 9- 10 
  

 

 

 

 
      
 
9.  กราฟตัดกันท่ีจุดใด 
                 ก.  (1, 2)  และ (2, 2)  
                 ข.  (-1, 2)  และ (-2, -2) 
                 ค.  (1, -2)  และ (2, -2) 
                 ง.  (1, 2)  และ (-2, -2) 
10.  กราฟพาราโบลาคือสมการใด 

          ก.    y  =  x2+2x +2   
ข.   y  =  x2+2x - 2   

          ค.    y  =  x2- 2x + 2  
                ง.    y  =  x2- 2x - 2  

        

        

        

        

        

        

        

        

        

        

 
 

X 

y 

X 

X 

X 

0 | 
2 

0 

0 

- 
2 

y 

y 

y 

y 

-2 
| 

| 

| 

X 

-2 

- 

- 

- 

- 
| 

2 

2 

2 

2 
-2 

| 
-2 

-2 

- -2 
| 

-2 

2 

2 
| 

- 

- -2 
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พาราโบลา 
 
 
เรื่อง... จุดตัดพาราโบลาด้วยเส้นตรง y = ax + b  เมื่อ  a = 0 
ค าชี้แจง :  จงแสดงวิธีการหาจุดตัด 

 
จงหาจุดตัด 

1. กราฟของสมการ  y  =  x2   จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด  
 สมการ  y  =  x2  จะมีจดุต่ าสุดที่จุด  (0, 0) 

       จะตัดแกน  x   ที่จุด  (0, 0) 

2. กราฟของสมการ  y  =  2x2 + 1  จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด 
 สมการ  y  =  2x2 + 1  เป็นพาราโบลาหงาย มีจุดต่ าสุดที่จุด (0, 1)  

           อยู่เหนือ แกน  x     จะไม่ตัดแกน  x    

3. กราฟของสมการ  y  =  3 - 
3

1 x2 จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด 

                         0  =  3 -    x2  (จุดตัดแกน  x  ค่าของ  y  =  0) 
                                 x2   =  3 
      x2   =  9 
                                  x  =   3  และ  -3 

   กราฟจะตดัแกน  x   ท่ีจุด  (3, 0) และ  (-3, 0) 
 
 
 

 
 
 

เฉลยแบบฝึกทักษะชุดที่ 1   
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พาราโบลา 
 
4.   กราฟของสมการ  y =  8 – 2x - x2  จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด 
                                   0  =   8 – 2x - x2  (จุดตัดแกน  x  ค่าของ  y  =  0) 
                      x2+ 2x -8  =  0 
         (x + 4)(x – 2)  = 0 
                                  x  =   -4  และ  2 

   กราฟจะตดัแกน  x   ที่จุด  (-4, 0) และ  (2, 0) 
 
5.   กราฟของสมการ  y = x2+ 5x + 4  จะตัดแกน  x   ท่ีจุดใด 
                                   0  =   x2+ 5x + 4  (จุดตัดแกน  x  ค่าของ  y  =  0) 
                                (x + 4)(x + 1)  = 0 
                                  x  =   -4  และ  -1 

   กราฟจะตดัแกน  x   ที่จุด  (-4, 0) และ  (-1, 0) 
 
6. กราฟของสมการ  y = (x – 2)2+ 3  จะตัดกับเส้นตรง  y  =  4   ท่ีจุดใด 
                                  4  =   (x – 2)2+ 3  (จุดตัดเส้นตรง  y = 4 ค่าของ  y  = 4) 
             x2- 4x + 4 + 3   =  4 
                    x2- 4x+ 3   =  0 
         (x – 1)(x - 3)  =  0 
                                 x  =   1  และ   3  

   กราฟจะตดัเส้นตรง  y = 4  ที่จุด  (1, 4) และ  (3, 4) 
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พาราโบลา 
 
7. กราฟของสมการ  y  =  -2x2- 4x - 5 จะตัดกับเส้นตรง  y  =  -11   ท่ีจุดใด 
                       -11   =  -2x2- 4x - 5 (จุดตัดเส้นตรง  y = -11 ค่าของ  y  = -11) 
         2x2+ 4x – 6    =  0 
             x2+ 2x - 3   =  0 
        (x + 3)(x – 1)   =  0 
                            x  =   -3    และ   1 

   กราฟจะตดัเส้นตรง  y = -11  ที่จุด  (-3, -11) และ  (1, -11) 
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พาราโบลา 
 
 
เรื่อง... จุดตดัพาราโบลาด้วยเส้นตรง  y = ax + b  เมื่อ  a = 0 
ค าชี้แจง :  1. ให้แต่ละกลุ่มช่วยกันเขียนกราฟจากสมการต่างๆ 
                 2.  หาจุดตัด  แกน  x  (y = 0) หรือเส้นตรง  y = k 

  
              
1)   y  =  x2+4x - 5  จงหาจุดตัดแกน  x    
     หาแกนสมมาตร               x   =  

a

b

2
    

                                       =   
                                      =   -2 
   แทนค่า  x  =  -2 ในสมการ y  =  x2+ 4x - 5 
                                 จะได้     y  =  (-2)2+ 4(-2) – 5 
                                                   =  -9 
     จุดต่ าสุดของกราฟคือ (-2, -9) 
                    หาจุดต่างๆบนกราฟ 
หาจุดตัดแกน  x    
 จากสมการ       y   =   x2+ 4x - 5     
                       0   =   x2+ 4x - 5 
    (x+ 5)(x – 1)    =  0     
 จะได้   x   =  -5  และ  x   =  1 
 จุดตัดแกน  x  คือ (-5, 0) และ (1, 0) 
 
 
 
 

x -4 -3 -2 -1 0 
y  =  x2+2x - 5  -5 -8 -9 -8 -5 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

2 

-2 

-4 

0 2 4 -2 -4 

y 

x 

y  = x2+4x- 5 
 

-6 

-8 
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เฉลยแบบฝึกทักษะชุดที่ 2   



 

 

 

พาราโบลา 
 
 
2)   y  =  -35 + 12x - x2    จงหาจุดตัดแกน  x   
          หาแกนสมมาตร    x   =   -  

                              =   -  

                              =   6         
แทนค่า  x =  6 ในสมการ y  =  -35 + 12x - x2 
                            จะได ้   y  =  -35 +12(6) –  (6)2 
                                             =   1 

     จุดสูงสดุของกราฟคือ (6, 1) 
                    หาจุดต่างๆบนกราฟ 

 
 
 

หาจุดตัดแกน  x        
                            จากสมการ       y  =  -35 + 12x - x2     

                                                               0   =  -35 + 12x - x2     
                               x2- 12x + 35  =    0      
                              (x - 5)(x – 7)   =  0     
          จะได ้    x   =  5  และ  x   =  7 

 จุดตดัแกน  x  คือ (5, 0) และ (7, 0) 

 

 

 

 
 

x 3 4 5 6 7 8 9 
y  =  -35 + 12x - x2     -8 -3 0 1 0 -3 -8 
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0 2 -2 x 6 

-2 

-4 

-6 

-8 

y  = -35+12x - x2 
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พาราโบลา 
 
3)   y  = -2x2- 4x- 5   จงหาจุดตัดเส้นตรง  y  = -5 
               หาแกนสมมาตร  x   =    -  

                                =   -  

                                =     - 1 
 แทนค่า  x =  -1   ในสมการ y  = -2x2- 4x - 5    
                                จะได ้   y  =  -2(-1)2- 4(-1) - 5    
                                                 =  -3 

     จุดสูงสดุของกราฟคือ (-1, -3) 
                    หาจุดต่างๆบนกราฟ 

 
 
 

หาจุดตัดเส้นตรง  y  = -5 
                            จากสมการ    y   =  -2x2- 4x- 5 

                                                            -5   =   -2x2- 4x- 5 
                           2x2+ 4x + 5 - 5  =    0      
                                     2x(x + 2)   =  0     
                               จะได้      x   =  0   และ   x   =  -2 

 จุดตดัเส้นตรง  y  =  -5  คือ (0, -5) และ (-2, -5) 
 

 

 
 
 
 
 

x -4 -3 -2 -1 0 1 2 

y  = -2x2- 4x- 5 -21 -11 -5 -3 -5 -11 -21 

-4 

-6 

-8 

23 

0 

-2 

x 

y 
          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

2 

2 -2 -4 -6 

y  = -2x2- 4x -5  
 

y = -5  
 



 

 

 

พาราโบลา 
 
4)   y  =  x2- 4x+7   จงหาจุดตัดเส้นตรง  y  =  3  
              หาแกนสมมาตร   x   =   -  

                                  = -  

                                  =   2 
   แทนค่า  x =  2 ในสมการ     y  =  x2- 4x +7    
                                 จะได้      y  =  (2)2- 4(2)+7    
                                                    =  3 

     จุดต่ าสุดของกราฟคือ (2, 3) 
                    หาจุดต่างๆบนกราฟ 

 
 
 

หาจุดตัดเส้นตรง  y  =  3 
                        จากสมการ    y  =   x2- 4x +7    

                                                        3   =   x2- 4x +7    
                            x2- 4x + 4   =    0      
                         (x – 2)(x - 2)   =  0     
             จะได้       x   =  2 

     จุดตดัเส้นตรง  y  =  3  คือ (2, 3)  
 

 

 
 
 
 
 

x -1 0 1 2 3 4 5 

y  = x2- 4x +7    12 7 4 3 4 7 12 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

0 2 4 -2 x 6 

2 

4 

6 

8 

10 

y y  =  x2- 4x +7 
 

y  = 3 
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พาราโบลา 
 
 
5)   y  =  -x2- 6x – 8    จงหาจุดตัดแกน  x 
             หาแกนสมมาตร     x   =   -  

                                =  -  

                                =   -3 
   แทนค่า  x =  -3 ในสมการ y  =  -x2- 6x - 8    
                                จะได ้   y  =  -(-3)2- 6(-3) - 8    
                                                 =  1 

     จุดสูงสดุของกราฟคือ (-3, 1) 
                    หาจุดต่างๆบนกราฟ 

 
 
 

หาจุดตัดแกน  x   ( y = 0 )     
                            จากสมการ    y  =  -x2- 6x - 8    

                                                            0   =  -x2- 6x - 8    
                                   x2+ 6x + 8  =    0      
                              (x + 4)(x + 2)   =   0     
                  จะได ้      x   =  -4  และ  x  = -2   

 จุดตดัแกน  x  คือ (-4, 0) และ (-2, 0) 
 

 
 
 
 

x -6  -5  -4 -3 -2 -1 0 
y  = -x2- 6x - 8    -8 -3 0 1 0 -3 -8 

(ปลา...ต่อ) 

-6 

-8 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

2 -2 -4 -6 

2 

-2 

-4 

x 

y 

y  =  -x2- 6x -8 
 

25 



 

 

 

พาราโบลา 
 
 

 

เรื่อง... จุดตัดพาราโบลาด้วยเส้นตรง y = ax + b  เมื่อ  a  0 
ค าชี้แจง :  เติมตัวเลขในช่องว่างจากตารางแลว้หาจุดตัด 

1. กราฟของสมการ  y = x2-3  และเส้นตรง  y  =  x + 3  ตัดกันท่ีจุดใด  

x -3 -2 -1 0 1 2 3 

y  =  x2- 3 6 1 -2 -3 -2 1 6 

y  =  x + 3   0 1 2 3 4 5 6 

 กราฟจะตัดกันท่ีจุด............................................................................ 

2. กราฟของสมการ  y  =  (x+ 3)2 และเส้นตรง  y  =  x + 5  ตัดกันท่ีจุดใด  

x -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 

y  =  (x+ 3)2 9 4 1 0 1 4 9 

y  =  x + 5   -1 0 1 2 3 4 5 

 กราฟจะตัดกันท่ีจุด............................................................................ 

3.  กราฟของสมการ  y  =  -(x – 3)2- 2  และเส้นตรง  y  =  x - 4  ตัดกันท่ีจุดใด  

x 0 1 2 3 4 5 6 

y  =  -(x – 3)2- 2 -11 -6 -3 -2 -3 -6 -11 

      y  =  x - 4   -4 -3 -2 -1 0 1 2 

 กราฟจะตดักันที่จุด............................................................................ 

เฉลยแบบฝึกทักษะชุดที่ 3   

(-2, 1)   และ  (3, 6)  

(-4, 1)   และ  (-1, 4)  

กราฟจะไม่ตัดกัน 
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พาราโบลา 
4.  กราฟของสมการ  y = x2- 6x + 5 และเส้นตรง  y  = 2x - 10   ตัดกันท่ีจุดใด  

x 0 1 2 3 4 5 6 

 y  =  x2- 6x + 5 5 0 -3 -4 -3 0 5 

       y  =  2x - 10    -10 -8 -6 -4 -2 0 2 

 กราฟจะตัดกันท่ีจุด............................................................................ 

5.  กราฟของสมการ  y = -2x2+4x + 3  และเส้นตรง  y  = -2x + 3  ตัดกันท่ีจุดใด  

x -2 -1 0 1 2 3 4 

y  =  -2x2+4x + 3   -13 -3 3 5 3 -3 -13 

     y  =  -2x + 3   7 5 3 1 -1 -3 -5 

 กราฟจะตัดกันท่ีจุด............................................................................ 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

(3, -4)   และ  (5, 0)  

(0, 3)   และ  (3, -3)  
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เรื่อง... จุดตดัพาราโบลาด้วยเส้นตรง y = ax + b  เมื่อ  a  0 
ค าชี้แจง : 1. ให้แต่ละกลุ่มช่วยกันเขียนกราฟจากสมการ ในแบบฝึกทักษะชดุที่ 3    
                2.  หาจุดตดัของกราฟพาราโบลา ดว้ยเส้นตรง  y = ax + b   เมื่อ  a   0 
 
 
 
1)   กราฟของสมการ  y = x2-3  และเส้นตรง  y  =  x + 3  ตัดกันท่ีจุดใด 

      
 
        
   

กราฟจะตัดกันที่จุด             และจุด 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

x -3 -2 -1 0 1 2 3 

y=  x2 - 3 6 1 -2 -3 -2 1 6 

y  =  x + 3 0 1 2 3 4 5 6 
2 

8 

y  = x2-2x-3 
 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

0 

2 

-2 

-2 

-4 X 

6 

y 

4 

8 

2 4 

. 

. 

y  = x2-3 
 y  = x+3 

 

(3, 6) 

(-2, 1) 

(-2, 1)  
c] 

(3, 6) 
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พาราโบลา 
 

2. กราฟของสมการ  y  =  (x+ 3)2 และเส้นตรง  y  =  x + 5  ตัดกันท่ีจุดใด  

 

 
          

 
กราฟจะตัดกันที่จุด               และจุด   
 

 
 
 
 
 

3. กราฟของสมการ  y  =  -(x – 3)2- 2  และเส้นตรง  y  =  x - 4  ตัดกันท่ีจุดใด 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

x -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 
y  =  (x+ 3)2 9 4 1 0 1 4 9 

  y  =  x + 5 -1 0 1 2 3 4 5 

x 0 1 2 3 4 5 6 

y  =  (x+ 3)2 -11 -6 -3 -2 -3 -6 -11 

 y  =  x + 5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

2 

-2 

6 

4 

8 

(-4, 1) 

(-1, 4) 

X 

y 
y  = (x+3)2 

 

y  = x+5 
 

(-4, 1) (-1, 4) 

-2 -4 -6 2 0 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

0 2 4 6 -2 

2 

-2 

-4 

-6 

-8 

X 

y 

y  = -(x-3)2- 2 
 

y  = x - 4 
 

กราฟไม่ตัดกนั 

(-4, 1) 
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4. กราฟของสมการ  y = x2- 6x + 5 และเส้นตรง  y  = 2x - 10   ตัดกันท่ีจดุใด  

 
 
 
 

กราฟจะตัดกันที่จุด 

 
 
 
 
 
5.  กราฟของสมการ  y = -2x2+4x + 3  และเส้นตรง  y  = -2x + 3  ตัดกันท่ีจุดใด  

 
 
 
 
 

 
กราฟจะตัดกันที่จุด   
 
 
 

 
 

x 0 1 2 3 4 5 6 
y  =  x2- 6x + 5 5 0 -3 -4 -3 0 5 
y  = 2x -10 -10 -8 -6 -4 -2 0 2 

x -2 -1 0 1 2 3 4 
y = -2x2+4x + 3   -13 -3 3 5 3 -3 -13 

y  = -2x + 3   7 5 3 1 -1 -3 -5 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

4 

6 

2 

-2 

-4 

y y  = x2-6x +5 
 

y  = 2 x - 10 
 

0 2 4 -2 X 
(3, -4)  และ  (5, 0)  

(3,-4) 

(5, 0) 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

4 

6 

2 

-2 

y  = -2x2+4x + 3   
 

y  = -2x + 3   
 

0 2 4 X 

(0, 3)  และ  (3, -3)  

(0, 3) 

6 

y 

(3, -3) 
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            เรื่อง...จุดตัดพาราโบลาด้วยเสน้ตรง  y = ax + b 
 
 

 

1. ข                                       6.   ก 

2. ค                                       7.   ข 

3. ค                                       8.   ง 

4. ง                                       9.   ง 

5. ค                                    10.    ข 

 
 
 
 
 
 

ค าช้ีแจง   วงกลมล้อมรอบตัวอักษร ก ข ค ง ที่ถูกท่ีสุดเพียงค าตอบเดียว 

 

31 



 

 

 

พาราโบลา 
บรรณานุกรม  

  
โชคชัย  สิริหาญอุดม. (2552) แบบฝึกหัดคณิตศาสตร์ ม. 3 เล่ม 1 สาระการเรียนรู้เพิ่มเติม.   

  กรุงเทพฯ: เดอะบุคส์. 
พัฒนาคุณภาพวิชาการ, สถาบัน. (2550) สดุยอดคู่มอืครู แผนการจัดการเรียนรู้รายช่ัวโมง 
   คณิตศาสตร์เพิ่มเติม  ม. 3 เล่ม 1  กรุงเทพฯ: บริษัทพัฒนาคุณภาพวิชาการ.  
ยุพิน  พิพิธกุล และสิริพร  ทิพย์คง (2550) คณิตศาสตร์เพิ่มเติม  ม. 3 เล่ม 1  กรุงเทพฯ: 
              บริษัทพัฒนาคุณภาพวิชาการ. 
สมศักดิ์  สินธุระเวชญ์ และคณะ. (2540) แบบทดสอบตามจุดประสงค์ คณิตศาสตร์ 
    ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 3  กรุงเทพฯ:วัฒนาพานิช. 
ส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี, สถาบัน. (2552) หนังสือเรียนสาระ 

   การเรียนรู้เพิ่มเติม  คณิตศาสตร์  เล่ม 1  ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 3  กรุงเทพฯ: 
    สกสค. ลาดพร้าว. 

 
 

 
 
 

 
 
 
 
 

 
 

32 



 

 

 

พาราโบลา 
 

 
 

 
ช่ือ – สกุล               นายวันชัย  เรืองทอง 

วัน เดือน ปีเกิด       25  มีนาคม  2500              

ที่อยู่ปัจจุบัน            39/12  หมู่ท่ี 5  ต าบลดอนสัก อ าเภอดอนสัก  จังหวัดสุราษฎร์ธานี  
                                84220 

ประวัติการศึกษา     ประกาศนียบัตรวิชาการศึกษาชั้นสูง(ปกศ.สูง)  เอกคณิตศาสตร์ 
        วิทยาลัยครูนครศรีธรรมราช 
        ปริญญาตรี  เอกคณิตศาสตร์  มหาวิทยาลัยสุโขทัยธรรมาธิราช 

                     ปริญญาโท  เอกการบริหารการศึกษา  มหาวิทยาลัยสงขลานครินทร์ 

ประสบการณ์การท างาน    เร่ิมบรรจุครั้งแรกเมื่อวันท่ี  16  ตุลาคม  2521  ท่ีโรงเรียน 
                                           ดอนสักผดุงวิทย์  อ าเภอดอนสัก  จังหวัดสุราษฎร์ธานี 
          สังกัดกรมสามัญศึกษา  กระทรวงศึกษาธิการ 

ต าแหน่งหน้าที่         ครูช านาญการ  โรงเรียนองค์การบริหารส่วนจังหวัดสุราษฎร์ธานี ๑  
                                 (ดอนสักผดุงวิทย์)   

สถานที่ท างานปัจจุบัน       โรงเรียนองค์การบริหารส่วนจังหวัดสุราษฎร์ธานี ๑  
                                            (ดอนสักผดุงวิทย์)   

        สังกัดองค์การบริหารส่วนจังหวัดสุราษฎร์ธานี 
           กรมส่งเสริมการปกครองท้องถ่ิน  กระทรวงมหาดไทย 

โทรศัพท์  081-5398534 

E-mail                        wanchairt@gmail.com     

33 


